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1. DESCOMPOSICIO ESPECTRAL D’UN OPERADOR
AUTOADJUNT.

CAS D’UN ESPAI DE HILBERT DE DIMENSIO FINITA (= N)

Sabem que en aquest cas un operador hermitic A és diagonalitzable siguin:
1. a,a,,...;a, (n <N els valors propis (adequats o, <a, <...<a,).
15%2> sy, p p q 1 2 n

2.M, M, ,...M (n<N) els subespais propis corresponents

drl

%= o vx e M, |

A A A

3. PP, ,...P, (n<N) els projectors sobre els subespais
propis.

El fet de que A sigui diagonalitzable implica que:

=M, ®M, ©...0M,

[Efectivament, tot vector de , es pot escriure com a combinacié lineal de vectors

propis, la suma és directa ja que Ma[ L M, i per tant, Mﬂ] NM, = {O}]

Es evident, llavors, que:

n
A=) a; " X=X, +X, +...+X,
i=1
* C -
©) , (Descomposicié unica) X, €M,
s =1 P x=x,
'3 '3
i=1
- Canvi de rotacio:
41 = dl
. a £ A Eaz - a4 + ay
Definim E, :ZPd - . . .
& i
i=1 Eg3 =1, + 2, + a,
L, =P +PF +..+P =1

A

E, =sonprojectorsi B, <E, si £</ (aque E, E, =E E, =E )

a, A

Definim Aédk = EA% —EA% = 13@
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Llavors:

A= ;@A@ (x| 45) = ;gi<§\AEﬂy> = ZZ_:@A<§

(**) =

Y AR, =1 (x[5)= 2 (%[AE, 5) :ZA<§‘E%§7>

i=1 i

£,3)

Nota: <§‘ﬁd§7> = <§

£, 5)-(

B, 3)= (%[ -2, )= (x|aE3)
Nou canvi de notacio:

0 sid<aq
Definim: E, ={E,  siq,<A<a,, A<
1

sid2a,

llavors, podem escriure les igualtats anteriors:

Nota: les integrals s6n del tipus Riemann-Stieljes:

CAS GENERAL. TEOREMA ESPECTRAL.
Definicio:
Teorema espectral:

Excemple:

ESPECTRE D’UN OPERADOR AUTOADJUNT.
Teorema:
Definicio:

DEFINICIO D’UN OPERADOR AUTOADJUNT.

Teorema:


mailto:oscaralex@funciogamma.edu.pl

III.

OPERADORS LINEALS
Definicio:
Propietats de f (A)

Teoremes:

Definicio:
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